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Êóðñ ìàòåìàòèêè ñòàâèò ñâîåé öåëüþ ôîðìèðîâàíèå ó øêîëüíèêîâ ïðåäïîñûëîê òåîðåòè÷å-
ñêîãî ìûøëåíèÿ (àíàëèç, ïëàíèðîâàíèå, ðåôëåêñèÿ), ïîýòîìó îí îðèåíòèðîâàí ãëàâíûì
îáðàçîì íà  ôîðìèðîâàíèå íàó÷íûõ (ìàòåìàòè÷åñêèõ)  ïîíÿòèé,  à  íå  òîëüêî  íà  âûðàáîòêó
ïðàêòè÷åñêèõ íàâûêîâ è óìåíèé. Ýòà ñïåöèôèêà êóðñà òðåáóåò îñîáîé îðãàíèçàöèè ó÷åáíîé
äåÿòåëüíîñòè øêîëüíèêîâ â ôîðìå ïîñòàíîâêè è ðåøåíèÿ èìè ó÷åáíûõ çàäà÷ [1, 2, 3].

Ó÷åáíîé íàçûâàåòñÿ òàêàÿ ïðàêòè÷åñêàÿ çàäà÷à, êîòîðàÿ âûíóæäàåò ó÷åíèêà èñêàòü îá-
ùèé ñïîñîá ðåøåíèÿ âñåõ çàäà÷ äàííîãî òèïà.

Ó÷åáíàÿ çàäà÷à ñóùåñòâåííî îòëè÷àåòñÿ îò ìíîãîîáðàçíûõ ÷àñòíûõ çàäà÷. Ïðè ðåøåíèè
ïîñëåäíèõ øêîëüíèêè îâëàäåâàþò ÷àñòíûìè ñïîñîáàìè è ëèøü ïðè äëèòåëüíîé òðåíèðîâêå
îíè óñâàèâàþò íåêîòîðûé îáùèé ñïîñîá. Óñâîåíèå ýòîãî ñïîñîáà ïðîèñõîäèò ïî ýìïèðè÷å-
ñêîìó ïðèíöèïó äâèæåíèÿ ìûñëè îò ÷àñòíîãî ê ôîðìàëüíî îáùåìó. Ïðè ðåøåíèè æå ó÷åá-
íîé çàäà÷è øêîëüíèêè ïåðâîíà÷àëüíî îâëàäåâàþò ñîäåðæàòåëüíûì îáùèì ñïîñîáîì, à çà-
òåì ïðèìåíÿþò åãî ê êàæäîé ÷àñòíîé çàäà÷å. Ðåøåíèå ó÷åáíîé çàäà÷è îñóùåñòâëÿåòñÿ ñî-
ãëàñíî òåîðåòè÷åñêîìó ïðèíöèïó, êîòîðûé èìååò çíà÷åíèå íå òîëüêî äëÿ íåêîòîðîãî ÷àñò-
íîãî ñëó÷àÿ, íî è äëÿ âñåõ ñëó÷àåâ äàííîãî òèïà. Ìûñëü øêîëüíèêîâ ïðè ýòîì äâèæåòñÿ îò
îáùåãî ê ÷àñòíîìó.

Ïðè ðåøåíèè ó÷åáíîé çàäà÷è âûïîëíÿþòñÿ ñëåäóþùèå ó÷åáíûå äåéñòâèÿ:

1) ïðåîáðàçîâàíèå óñëîâèé çàäà÷è ñ öåëüþ îáíàðóæåíèÿ âñåîáùåãî îòíîøåíèÿ èçó-
÷àåìîãî îáúåêòà;

2) ìîäåëèðîâàíèå âûäåëåííîãî îòíîøåíèÿ â ïðåäìåòíîé, ãðàôè÷åñêîé èëè áóêâåííîé
ôîðìå;

3) ïðåîáðàçîâàíèå ìîäåëè îòíîøåíèÿ äëÿ èçó÷åíèÿ åãî ñâîéñòâ â «÷èñòîì» âèäå;
4) ïîñòðîåíèå ñèñòåìû ÷àñòíûõ çàäà÷, ðåøàåìûõ îáùèì ñïîñîáîì;
5) êîíòðîëü çà âûïîëíåíèåì ïðåäûäóùèõ äåéñòâèé;
6) îöåíêà óñâîåíèÿ îáùåãî ñïîñîáà êàê ðåçóëüòàòà ðåøåíèÿ äàííîé ó÷åáíîé çàäà÷è.
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Îñíîâíûì ñîäåðæàíèåì íàñòîÿùåãî êóðñà ñëóæèò ïîíÿòèå äåéñòâèòåëüíîãî ÷èñëà, êî-
òîðîå ÿâëÿåòñÿ ñòåðæíåâûì äëÿ âñåé øêîëüíîé ìàòåìàòèêè. Ýòî ïîíÿòèå, â ñâîþ î÷åðåäü,
áàçèðóåòñÿ íà ïîíÿòèè âåëè÷èíû. Ãåíåòè÷åñêè èñõîäíûì îòíîøåíèåì, ïîðîæäàþùèì âñå
âèäû äåéñòâèòåëüíîãî ÷èñëà, ÿâëÿåòñÿ îòíîøåíèå âåëè÷èí, ïîëó÷àåìîå â ðåçóëüòàòå èçìå-
ðåíèÿ îäíîé âåëè÷èíû ñ ïîìîùüþ äðóãîé, ïðèíÿòîé â êà÷åñòâå åäèíèöû èçìåðåíèÿ —
«ìåðêè». Íàòóðàëüíîå ÷èñëî êàê èñõîäíàÿ ôîðìà ýòîãî îòíîøåíèÿ, îòðàæàþùàÿ ïîñëåäîâà-
òåëüíîå «óêëàäûâàíèå» ìåðêè â èçìåðÿåìîé âåëè÷èíå, à òàêæå äðóãèå âèäû äåéñòâèòåëüíî-
ãî ÷èñëà äåòè ïîëó÷àþò ïðè ðåøåíèè îäíîé è òîé æå çàäà÷è — çàäà÷è ïîñòðîåíèÿ âåëè÷è-
íû, ðàâíîé çàäàííîé (çàäà÷è âîñïðîèçâåäåíèÿ âåëè÷èíû); ìåíÿþòñÿ ëèøü óñëîâèÿ çàäà÷è,
÷òî è îïðåäåëÿåò ðàçëè÷èÿ âèäîâ ÷èñëà è ñïîñîáîâ åãî îáîçíà÷åíèÿ.

Òàê êàê â äîøêîëüíîé æèçíè ðåáåíêà ôàêòè÷åñêè íåò îïûòà äåéñòâèé ñ íåïðåðûâíûìè
âåëè÷èíàìè, òî êóðñ ìàòåìàòèêè íà÷èíàåòñÿ ñ èçó÷åíèÿ âåëè÷èí è îòíîøåíèé ìåæäó íèìè.

Â ïðîñòåéøåì ñëó÷àå çàäà÷à âîñïðîèçâåäåíèÿ âåëè÷èíû ðåøàåòñÿ âûáîðîì ïðåäìåòà,
ðàâíîãî äàííîìó ïî îïðåäåëåííîìó ïðèçíàêó. Äåéñòâóÿ ñ ðàçëè÷íûìè ïðåäìåòàìè, ïûòàÿñü
çàìåíèòü îäèí ïðåäìåò äðóãèì, ïîäõîäÿùèì ïî çàäàííîìó ïðèçíàêó, äåòè âûäåëÿþò ïàðà-
ìåòðû âåùåé, ÿâëÿþùèåñÿ âåëè÷èíàìè, ò. å. ñâîéñòâà, äëÿ êîòîðûõ ìîæíî óñòàíîâèòü îò-
íîøåíèÿ «ðàâíî», «íåðàâíî», «áîëüøå», «ìåíüøå». Ïðè ýòîì âûäåëåíèå êàæäîé êîíêðåòíîé
âåëè÷èíû â ïåðâóþ î÷åðåäü ñâÿçàíî ñ îâëàäåíèåì äåòüìè îïðåäåëåííûì ñïîñîáîì ñðàâíå-
íèÿ ïðåäìåòîâ è ëèøü âî âòîðóþ ñî ñëîâîì-òåðìèíîì. Òàê, ïðåäñòàâëåíèÿ î äëèíå äåòè ïî-
ëó÷àþò, ïðèêëàäûâàÿ ïðåäìåòû îïðåäåëåííûì îáðàçîì äðóã ê äðóãó; î ïëîùàäè — ñîâìå-
ùàÿ ïëîñêèå ïðåäìåòû äðóã ñ äðóãîì (ñíà÷àëà íåïîñðåäñòâåííî, à çàòåì ñ ðàçäåëåíèåì íà
÷àñòè è ïåðåãðóïïèðîâêîé ÷àñòåé); îá îáúåìå êàê î «åìêîñòè» âåùåé — ïåðåëèâàÿ âîäó èç
îäíîãî ñîñóäà â äðóãîé. Ïîíÿòèå ìàññû âîçíèêàåò â ñâÿçè ñî âçâåøèâàíèåì ïðåäìåòîâ.

Îòíîøåíèÿ, ïîëó÷åííûå â ðåçóëüòàòå ñðàâíåíèÿ ïðåäìåòîâ, ìîäåëèðóþòñÿ ñíà÷àëà ñ
ïîìîùüþ äðóãèõ ïðåäìåòîâ è ãðàôè÷åñêè (îòðåçêàìè), à çàòåì áóêâåííûìè ôîðìóëàìè.
Ýòî ïîçâîëÿåò îòäåëèòü îòíîøåíèÿ îò ñïîñîáîâ èõ îáíàðóæåíèÿ, ñïåöèôè÷íûõ äëÿ ðàçíûõ
êîíêðåòíûõ âåëè÷èí, è ïåðåéòè ê ðàññìîòðåíèþ îáùåãî ïîíÿòèÿ âåëè÷èíû, ò. å. ê èññëåäî-
âàíèþ ñâîéñòâ îòíîøåíèé «ðàâíî», «áîëüøå», «ìåíüøå» â «÷èñòîì» âèäå.

Ðåøàÿ çàäà÷è ïî óïîðÿäî÷èâàíèþ âåëè÷èí (ïîèñê ñàìîé áîëüøîé èëè ñàìîé ìàëåíüêîé
âåëè÷èíû), äåòè óñòàíàâëèâàþò ôîðìàëüíûå ñâîéñòâà îòíîøåíèé «ðàâíî», «áîëüøå»,
«ìåíüøå» (íàïðèìåð, òðàíçèòèâíîñòü). Ýòî ïîçâîëÿåò èì ïîëó÷àòü ðåçóëüòàòû ñðàâíåíèÿ
âåëè÷èí íå òîëüêî ñ ïîìîùüþ ïðåäìåòíûõ äåéñòâèé, íî è ïóòåì ëîãè÷åñêîãî âûâîäà.

Áîëåå ñëîæíûì ñëó÷àåì âîñïðîèçâåäåíèÿ âåëè÷èíû ÿâëÿåòñÿ óðàâíèâàíèå — îäíîé âå-
ëè÷èíû äî äðóãîé. Èçó÷åíèå óñëîâèé ïåðåõîäà îò íåðàâåíñòâà ê ðàâåíñòâó ïðèâîäèò ê íåîá-
õîäèìîñòè óòî÷íåíèÿ ïðîñòîãî ñðàâíåíèÿ âåëè÷èí ðàçíîñòíûì è ââåäåíèÿ äåéñòâèé ñëî-
æåíèÿ è âû÷èòàíèÿ âåëè÷èí. Òàêèì îáðàçîì, äåéñòâèÿ ñëîæåíèÿ è âû÷èòàíèÿ, à òàêæå èõ
ñâîéñòâà ââîäÿòñÿ åùå â «äî÷èñëîâîì» ïåðèîäå îáó÷åíèÿ. Ýòè äåéñòâèÿ ìîäåëèðóþòñÿ ãðà-
ôè÷åñêè è ñ ïîìîùüþ áóêâåííûõ âûðàæåíèé. Ïðè ýòîì âûðàæåíèÿ îäíîâðåìåííî âûñòó-
ïàþò è êàê îïèñàíèå äåéñòâèé, è êàê îáîçíà÷åíèÿ âåëè÷èí-ðåçóëüòàòîâ ýòèõ äåéñòâèé.

Ïîñëåäóþùåå óñëîæíåíèå óñëîâèé çàäà÷è âîñïðîèçâåäåíèÿ âåëè÷èí (ïðîñòðàíñòâåííàÿ
èëè âðåìåííàÿ ðàçäåëåííîñòü îáðàçöà è ìàòåðèàëà) òðåáóåò íîâîãî ñïîñîáà åå ðåøåíèÿ.
Âåëè÷èíà â ýòîì ñëó÷àå âîñïðîèçâîäèòñÿ ñ ïîìîùüþ ñâîåé ïðàâèëüíîé ÷àñòè (ìåðêè), êî-
òîðàÿ ïîâòîðÿåòñÿ â íåé íåêîòîðîå ÷èñëî ðàç. Ïðè ýòîì ó äåòåé ôîðìèðóåòñÿ ïîíÿòèå ÷èñëà
íå êàê ñîâîêóïíîñòè îòäåëüíîñòåé (÷òî õàðàêòåðíî äëÿ òðàäèöèîííîãî îáó÷åíèÿ), à êàê èí-
ñòðóìåíòà ñ÷åòà,  ïîçâîëÿþùåãî ïîëó÷àòü èç îäíîé âåëè÷èíû äðóãèå. Äåéñòâèÿ èçìåðåíèÿ-
îòìåðèâàíèÿ ìîäåëèðóþòñÿ ñ ïîìîùüþ ôóíêöèîíàëüíîãî çíàêà → (ñòðåëêè) â ñõåìàõ âèäà:

*Е
à

А,
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ãäå Å — îáîçíà÷åíèå ìåðêè, À — îáîçíà÷åíèå èçìåðÿåìîé èëè îòìåðÿåìîé âåëè÷èíû,
* — êîä ñïîñîáà ïîñòðîåíèÿ âåëè÷èíû, ò. å. òà èëè èíàÿ ôîðìà ÷èñëà.

Ââåäåíèå ñòðåëî÷íûõ ñõåì ïîçâîëÿåò ðàçëè÷èòü è ïðåäñòàâèòü â îáùåì âèäå òðè òèïà
çàäà÷, ñâÿçàííûõ ñ çàäà÷åé âîñïðîèçâåäåíèÿ:

1) ïîñòðîåíèå (îòìåðèâàíèå) âåëè÷èíû ïî çàäàííûì ìåðêå è ÷èñëó;
2) èçìåðåíèå âåëè÷èíû — íàõîæäåíèå ÷èñëà ïî çàäàííûì âåëè÷èíå è ìåðêå;
3) ïîèñê ìåðêè, ñ ïîìîùüþ êîòîðîé áûëî ïðîèçâåäåíî èçìåðåíèå äàííîé âåëè÷èíû.

Âîïðîñ î çàïèñè ÷èñåë ïðèâîäèò ê íåîáõîäèìîñòè ââåäåíèÿ öèôð. Íàðÿäó ñ àðàáñêèìè
äåòè çíàêîìÿòñÿ ñ öèôðàìè ðàçíûõ íàðîäîâ, à òàêæå ñ òàê íàçûâàåìûìè ñêàçî÷íûìè öèô-
ðàìè (èñêóññòâåííûìè ñèñòåìàìè çíà÷êîâ). Ýòî ïîçâîëÿåò îòäåëèòü â ïîíèìàíèè äåòåé
ñóòü ÷èñëà, êîòîðàÿ çàêëþ÷åíà â ñïîñîáå äåéñòâèÿ ñ âåëè÷èíàìè, îò çíàêà, êîòîðûì ÷èñëî
îáîçíà÷àåòñÿ.

Ïðîöåññ èçìåðåíèÿ-îòìåðèâàíèÿ, êàê ïîòåíöèàëüíî áåñêîíå÷íîå ïðèáàâëåíèå îäíîé è
òîé æå âåëè÷èíû (ìåðêè), ìîäåëèðóåòñÿ ñ ïîìîùüþ ÷èñëîâîé ïðÿìîé. Ïðåäñòàâëåíèå ÷èñåë
â âèäå îòðåçêîâ è òî÷åê ÷èñëîâîé ïðÿìîé ïîçâîëÿåò «îòîðâàòü» ÷èñëà îò êîíêðåòíûõ äåéñò-
âèé èçìåðåíèÿ è îòìåðèâàíèÿ âåëè÷èí è ðàññìàòðèâàòü èõ êàê ñàìîñòîÿòåëüíûå îáúåêòû,
íàä êîòîðûìè òàêæå ìîæíî ïðîèçâîäèòü äåéñòâèÿ. Âûÿñíÿåòñÿ, ÷òî ïî îòíîøåíèþ ê ÷èñëàì
ìîãóò áûòü ïîñòàâëåíû òå æå çàäà÷è, ÷òî è äëÿ âåëè÷èí, â ÷àñòíîñòè çàäà÷à ñðàâíåíèÿ.

Ñðàâíåíèå ÷èñåë, â ñâîþ î÷åðåäü, ïîçâîëÿåò ðàñøèðèòü âîçìîæíîñòè ñðàâíåíèÿ âåëè-
÷èí. Òåïåðü óæå íåò íåîáõîäèìîñòè â ïîñòðîåíèè ñàìèõ ñðàâíèâàåìûõ âåëè÷èí, äîñòàòî÷íî
çíàòü, ñêîëüêî ðàç îäíà è òà æå ìåðêà óìåñòèëàñü â ýòèõ âåëè÷èíàõ, ò. å. èõ ÷èñëîâûå çíà÷å-
íèÿ. Òàêèì îáðàçîì, âûÿâëÿåòñÿ íîâûé àñïåêò ÷èñëà — êîëè÷åñòâåííûé, âûðàæàþùèé ðå-
çóëüòàòèâíóþ ñòîðîíó ñ÷åòà. Ïðè ýòîì êîëè÷åñòâåííûé àñïåêò ÷èñëà ðàññìàòðèâàåòñÿ áîëåå
øèðîêî, ÷åì ýòî ïðèíÿòî â òðàäèöèîííîì îáó÷åíèè, ãäå îí ñâÿçàí òîëüêî ñ ïîýëåìåíòíûì
ïåðåñ÷åòîì ñîâîêóïíîñòåé. Çäåñü ñ÷åò âûñòóïàåò ìîìåíòîì èçìåðåíèÿ ïðîèçâîëüíîé âåëè-
÷èíû ëþáîé ìåðêîé. Â ÷àñòíîñòè, è ïðèñ÷åò ñîâîêóïíîñòè ìîæåò âåñòèñü íå òîëüêî øòóêà-
ìè, íî è ïàðàìè, òðîéêàìè è ò. ä. Òàêèì îáðàçîì, ÷èñëî, êàê õàðàêòåðèñòèêà âåëè÷èíû, çà-
âèñèò íå òîëüêî îò ñàìîé ýòîé âåëè÷èíû, íî è îò âûáðàííîé ìåðêè (åäèíèöû èçìåðåíèÿ),
ò. å. ïðåäñòàâëÿåò ñîáîé îòíîøåíèå (ñâÿçü) ìåæäó âåëè÷èíàìè. Ýòîò íîâûé ñìûñë ÷èñëà
âûðàæàåòñÿ ôîðìóëîé âèäà:

A / E = n

ãäå À — âåëè÷èíà, Å — ìåðêà, n — ÷èñëîâîå çíà÷åíèå À îòíîñèòåëüíî Å.
Êðîìå òîãî, ðàññìàòðèâàåòñÿ åùå îäèí âèä ôîðìóë:

 А = nЕ,

îòâå÷àþùèé ïðåäñòàâëåíèþ âåëè÷èíû ñ ïîìîùüþ ñâîåãî ÷èñëîâîãî çíà÷åíèÿ (èìåíîâàí-
íîãî  ÷èñëà).  Èçó÷åíèå  óñëîâèé  ïåðåõîäà  îò  ñðàâíåíèÿ  âåëè÷èí  ê  ñðàâíåíèþ  èõ  ÷èñëîâûõ
çíà÷åíèé è íàîáîðîò îòêðûâàåò äëÿ äåòåé âàæíîñòü çàäà÷è èçìåðåíèÿ âñåõ âåëè÷èí (îäíîãî
ðîäà) îäíîé è òîé æå ìåðêîé. À ýòî, â ñâîþ î÷åðåäü, ïðèâîäèò ê ïîíèìàíèþ íàçíà÷åíèÿ
ñòàíäàðòíûõ åäèíèö èçìåðåíèÿ è íåäîñòàòî÷íîñòè èìåþùèõñÿ â èõ ðàñïîðÿæåíèè íàòó-
ðàëüíûõ ÷èñåë. Èòàê, ïîíèìàíèå ÷èñëà êàê îòíîøåíèÿ âåëè÷èí «îòðûâàåòñÿ» îò îïðåäåëåí-
íîãî ñïîñîáà èçìåðåíèÿ âåëè÷èí (ïîñëåäîâàòåëüíîãî ïðèáàâëåíèÿ ìåðêè), ÷òî ïîçâîëÿåò
ãîâîðèòü î ÷èñëå âîîáùå (òî÷íåå, î ïîëîæèòåëüíîì äåéñòâèòåëüíîì ÷èñëå). Ýòî îáùåå ïî-
íèìàíèå ÷èñëà çàêðåïëÿåòñÿ â ìîäåëè (íà ÷èñëîâîé ïðÿìîé) è â áóêâåííûõ îáîçíà÷åíèÿõ
÷èñåë.

Èçó÷åíèå äåéñòâèé ñëîæåíèÿ è âû÷èòàíèÿ ÷èñåë ñâÿçàíî ñ àíàëèçîì îòíîøåíèÿ «÷àñòåé
è öåëîãî» äëÿ âåëè÷èí. Äåòè ó÷àòñÿ âûäåëÿòü êîìïîíåíòû ýòîãî îòíîøåíèÿ, ðàññìàòðèâàÿ
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èõ êàê ïðåäìåòíûå ñèòóàöèè, òàê è èõ òåêñòîâûå îïèñàíèÿ. Âûäåëåííîå îòíîøåíèå «÷àñòåé
è öåëîãî» ìîäåëèðóåòñÿ ñ ïîìîùüþ ñõåì, ÷åðòåæåé è ðàçëè÷íûõ ôîðìóë, âûðàæàþùèõ çà-
âèñèìîñòü  îäíîãî  èç  êîìïîíåíòîâ  îòíîøåíèÿ  îò  äâóõ  äðóãèõ.  Ïðè  ïåðåõîäå  îò  îïèñàíèÿ
ñèòóàöèé ê òåêñòîâûì çàäà÷àì ôîðìóëû ïðåâðàùàþòñÿ â óðàâíåíèÿ çà ñ÷åò ââåäåíèÿ áóêâû,
«èêñ»  (õ),  îáîçíà÷àþùåé  èñêîìîå  (íåèçâåñòíîå)  çíà÷åíèå  âåëè÷èíû.  Â  õîäå  ýòîé  ðàáîòû
äåòè òàêæå óñâàèâàþò ñîñòàâ ÷èñåë â ïðåäåëàõ 10 è ñâÿçàííûå ñ ýòèì òàáëè÷íûå ñëó÷àè
ñëîæåíèÿ è âû÷èòàíèÿ ÷èñåë.

Äàëåå  ðàññìàòðèâàåòñÿ  âîïðîñ  îá  îãðàíè÷åííîñòè  ëþáîãî  çàïàñà  çíàêîâ  (ñëîâ,  öèôð),
ñëóæàùèõ äëÿ îáîçíà÷åíèÿ ÷èñåë. Îí ôîðìèðóåòñÿ äëÿ äåòåé êàê çàäà÷à âîñïðîèçâåäåíèÿ
âåëè÷èíû ñ ïîìîùüþ îäíîé çàäàííîé ìåðêè â ñèòóàöèè, êîãäà ñ÷èòàòü ìîæíî òîëüêî äî
îïðåäåëåííîãî ÷èñëà. Ðåøåíèå ýòîé çàäà÷è ïðèâîäèò äåòåé ê îòêðûòèþ íîâîãî ñïîñîáà èç-
ìåðåíèÿ — îòìåðèâàíèÿ ñ ïîìîùüþ ñèñòåìû âñïîìîãàòåëüíûõ (äîïîëíèòåëüíûõ) ìåðîê,
ïîëó÷åííûõ  èç  îñíîâíîé.  Êàæäûé  ðàç,  êîãäà  «óêëàäûâàíèå»  î÷åðåäíîé  ìåðêè  â  âåëè÷èíó
äîõîäèò äî ïîñëåäíåãî âîçìîæíîãî ïðè ñ÷åòå ÷èñëà, âñå îòëîæåííûå ìåðêè îáðàçóþò íîâóþ
ñëåäóþùóþ ìåðêó ñèñòåìû è èçìåðåíèå íà÷èíàåòñÿ ñ íåå. Â ýòîì ñëó÷àå îòíîøåíèå ìåæäó
ñîñåäíèìè ìåðêàìè ñèñòåìû îñòàåòñÿ ïîñòîÿííûì, îíî ðàâíî îñíîâàíèþ ñèñòåìû ñ÷èñëå-
íèÿ  (ïîñëåäíåìó  âîçìîæíîìó  ïðè  ñ÷åòå  ÷èñëó),  à ñàìà ñèñòåìà ìåðîê ÿâëÿåòñÿ îòêðûòîé,
ò. å. ïðè íåîáõîäèìîñòè âñåãäà ìîæåò áûòü ïðîäîëæåíà.

Òàêîé ñïîñîá èçìåðåíèÿ òðåáóåò îñîáîé ôîðìû ïðåäñòàâëåíèÿ ÷èñëà-ðåçóëüòàòà èçìå-
ðåíèÿ, îíî ïðåäñòàâëÿåòñÿ íàáîðîì çíàêîâ (öèôð), ãäå êàæäûé çíàê âûðàæàåò ðåçóëüòàò
èçìåðåíèÿ îäíîé îïðåäåëåííîé ìåðêîé ñèñòåìû. Ýòî òàê íàçûâàåìîå ìíîãîçíà÷íîå ÷èñëî.
Âíà÷àëå ìíîãîçíà÷íîå ÷èñëî ïðåäñòàâëÿåòñÿ â èçâåñòíîì äåòÿì òàáëè÷íîì âèäå, à çàòåì
ïðîèñõîäèò ïåðåõîä ê íîâîìó ïîçèöèîííîìó ñïîñîáó çàïèñè, ãäå ñìûñë êàæäîãî çíàêà
(öèôðû) îïðåäåëÿåòñÿ åãî ìåñòîì (ïîçèöèåé) â çàïèñè.

Ìíîãîçíà÷íûå ÷èñëà ìîäåëèðóþòñÿ íà ÷èñëîâîé ïðÿìîé, ÷òî ïîçâîëÿåò äåòÿì îñîçíàòü
èõ êàê ôîðìó ÷èñëà, à íå êàê íàáîð îòäåëüíûõ çíàêîâ. Êðîìå òîãî, èçîáðàæåíèå ìíîãîçíà÷-
íûõ ÷èñåë íà ÷èñëîâîé ïðÿìîé äàåò óíèâåðñàëüíûé, õîòÿ è òðóäîåìêèé, ñïîñîá ñðàâíåíèÿ
ìíîãîçíà÷íûõ ÷èñåë, ïðåäñòàâëåííûõ â ðàçíûõ ñèñòåìàõ ñ÷èñëåíèÿ. Ðàöèîíàëèçèðóÿ äåé-
ñòâèå ñðàâíåíèÿ ìíîãîçíà÷íûõ ÷èñåë, äåòè óñòàíàâëèâàþò, ÷òî äëÿ ÷èñåë, äàííûõ â îäíîé
ñèñòåìå ñ÷èñëåíèÿ, ïðèìåíèì ïîðàçðÿäíûé (ïîçèöèîííûé) ñïîñîá ñðàâíåíèÿ. Äåñÿòè÷íàÿ
ñèñòåìà ñ÷èñëåíèÿ ðàññìàòðèâàåòñÿ êàê ÷àñòíûé ñëó÷àé ïîçèöèîííîé. Ê êîíöó I êëàññà äåòè
çíàêîìÿòñÿ ñ ïðîèçâîëüíûìè ìíîãîçíà÷íûìè ÷èñëàìè, çàäàííûìè â ðàçíûõ ñèñòåìàõ ñ÷èñ-
ëåíèÿ, õîòÿ ÷òåíèå ÷èñåë îãðàíè÷èâàåòñÿ ÷åòûðåõçíà÷íûìè ÷èñëàìè â äåñÿòè÷íîé ñèñòåìå
ñ÷èñëåíèÿ.

Â òàêîé ëîãèêå âî II è III êëàññàõ ïðîäîëæàåòñÿ èçó÷åíèå ìíîãîçíà÷íûõ ÷èñåë è äåéñò-
âèé ñ íèìè. Â íàñòîÿùåå âðåìÿ ðàçðàáîòàíà ïðîãðàììà è ãîòîâÿòñÿ ìåòîäè÷åñêèå ïîñîáèÿ
äëÿ V è VI êëàññîâ.

Â ðåçóëüòàòå îáó÷åíèÿ ó äåòåé ê êîíöó íà÷àëüíîé øêîëû ôîðìèðóåòñÿ óìåíèå àíàëèçè-
ðîâàòü òèïîëîãè÷åñêèå îñîáåííîñòè àðèôìåòè÷åñêèõ çàäà÷, îñîçíàííî âûáèðàòü ñîîòâåòñò-
âóþùèé ñïîñîá èõ ðåøåíèÿ, öåëåíàïðàâëåííî ñòðîèòü ïîñëåäîâàòåëüíîñòü äåéñòâèé ïî ðå-
øåíèþ ÷àñòíîé çàäà÷è îáùèì ñïîñîáîì. Òî åñòü ó äåòåé âîçíèêàþò ïðåäïîñûëêè òåîðåòè-
÷åñêîãî ìûøëåíèÿ.

Îñíîâíûå òåìû êóðñà:

I êëàññ

1. Âåëè÷èíû è îòíîøåíèÿ ìåæäó íèìè.
2. Ââåäåíèå ÷èñëà.
3. Îòíîøåíèå ÷àñòåé è öåëîãî.
4. Ñèñòåìû ìåðîê.
5. Ïîçèöèîííûå ñèñòåìû ñ÷èñëåíèÿ.
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II êëàññ

1. Ñëîæåíèå è âû÷èòàíèå ìíîãîçíà÷íûõ ÷èñåë.
2. Óìíîæåíèå è äåëåíèå ÷èñåë.
3. Ñî÷åòàòåëüíûé çàêîí óìíîæåíèÿ.
4. Ðàñïðåäåëèòåëüíûå çàêîíû.

III êëàññ

1. Óìíîæåíèå è äåëåíèå ìíîãîçíà÷íûõ ÷èñåë.
2. Àíàëèç òåêñòîâûõ çàäà÷.
3. Ïðÿìàÿ ïðîïîðöèîíàëüíàÿ çàâèñèìîñòü âåëè÷èí.
4. Îáûêíîâåííûå äðîáè.

V è VI êëàññû

1. Âåëè÷èíû.
2. Îòíîøåíèÿ ìåæäó îäíîðîäíûìè âåëè÷èíàìè.
3. Ïðÿìàÿ ïðîïîðöèîíàëüíàÿ çàâèñèìîñòü âåëè÷èí.
4. Âåëè÷èíû è ÷èñëà.
5. Îáûêíîâåííûå äðîáè.
6. Ïîçèöèîííûå äðîáè.
7. Äåéñòâèòåëüíûå ÷èñëà.
8. Ïîëîæèòåëüíûå è îòðèöàòåëüíûå ÷èñëà.
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